
子任务编号 分值 特殊性质

无

无

 在  中均匀随机

无

无

无

《卡牌游戏》解题报告  

题目大意  

给定一个长度为  的序列 。保持相对顺序不变拿出  一个子序列 ，最大化：

另外，你有一个参数 。若 ，你还需要对于 ，求出  不被拿出的情况下上式最大
是多少。

数据范围与约定  

时间限制：3s

空间限制：512MB

约定  

记 。

算法一  

我会暴力dp！

设  表示考虑完前  张卡牌，钦定取第  张的最大价值。转移为 。

第二问容易用前后缀的 dp 值拼起来。

时间复杂度 ，期望得分 。
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算法二  

我会快速计算 ！

使用  或者更简单的做法计算 。

复杂度 。期望得分 。

算法三  

我会均匀随机！

容易发现：

在 dp 的过程中，维护辅助数组 ，转移可以写为 。

当  在  内均匀随机时，  期望为 。

复杂度 。结合算法二，期望得分 。

算法四  

我会  很小！

可以直接枚举上一次转移的   值是多少。

复杂度 。结合算法三，期望得分 。

事实上我们还有更强的结论：注意到  或 。若 ，最优策略一

定是将能选的都选上。因为考虑到此时任意 ，如果存在不选一定不优。虽然看起来没啥

用，但出题人并没有造  的数据。

算法五  

我会低于平方！

以下假设  同阶。

考虑对时间分块，以此加速算法一中的 dp。

块内的转移暴力。块间的转移在块与块之间的分界点处被预处理。

每当一个块结束后，我们会暴力重构算法三的  数组，这样跨越这个分界点的转移都可以被快速考虑。

复杂度 。期望得分 。

我知道它看起来很萌但不失为一种做法。另外，我的一位同学声称他会一个  的算法，但我不是
很懂。

算法六  

我会根号分治！

考虑一次转移 ，若  或 ，可以直接枚举不超过根号一边的值；若 
 且  ，可以用算法三。

复杂度 。常数比较大，且如果没有发掘进一步的性质比较难做 ，期望得分 。
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算法七  

我会卡常！

首先，对算法四中的结论进行扩展，可以得到，若 ，一定满足：  中  
的数不超过  个。因此，对于两边存在至少一个  的转移，就可以直接做到线性了。

其次，若 ，必有 。我们可以维护一个指针，指向可以转移的第一

个位置。如果可以转移的位置很少就暴力做。将这个做法和算法三平衡一下后，出题人认为其常数是非

常优秀的。想将这个东西卡满的一种方式是取大于  的最小的   个质数。但显然常数比算法六快
了将近  倍。

另外，怎么做  呢？还是考虑前后缀拼接的方法，可能的拼接次数有了类似结论后也是  
级别的。现在问题变为快速区间取 ，查询最后每个位置的值，可以直接猫树。

时间复杂度 ，空间 。常数较小。std 跑了 1.4s，时限超过其两倍。期望得分 
。

鉴于出题人比较菜，如果被爆标了请轻喷。
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